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  :الجزء الأول

حساب )1
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=
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x 1 x 1

ln(x 1)lim f(x) lim (x 1 )
x 1→− →−
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y:نستنتج وجود مستقيم مقارب معادلته 1= f(C ل ـ− )  
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=  

t:نضع ln u= ومنه tu e=  
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ttx :ومنه x x
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 :لدينا
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→+∞

− − ومنه المنحنى يقبل =

yمستقيم مقارب مائل معادلته  x 1=   ∞+في جوار −
f(Cدراسة وضعية ) هـ   ب المائلبالنسبة للمستقيم المقار(

ln(xندرس اشارة الفرق 1)[f (x) (x 1)]
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ln(xاشارة الفرق هي حسب إشارة  1)−   x+1< 0لأن+
 ln(x 1) 0− + ln(xمعناه = 1) 0+ x:أي = 0=  
 ln(x 1) 0− + ln(xمعناه≤ 1) 0+ 1:أي ≥ x 0− ≤≺  

ln(x 1) 0− + ln(xمعناه ≥ 1) 0+ x:أي ≤ 0≥  
  :نستنتج مايلي
1 x 0− f(Cمعناه≻≥   فوق المقارب المائل (

x f(Cمعناه=0 ;0)يقطع المقارب المائل في النقطة( 1)−   
x f(Cمعناه≤0   تحت المقارب المائل (

h(x)fتبيين أن ) 2 '(x)
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=
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[ قابلة للإشتقاق على المجالf: لدينا  1; [−   :حيث∞+
1 (x 1) 1ln(x 1)

x 1f '(x) 1
(x 1)²

+ − +
+= −
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(x 1)² 1 ln(x 1) x² 2x ln(x 1)
(x 1)² (x 1)²
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h(x)f: ومنه '(x)
(x 1)²

=
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  تشكيل جدول التغيرات
fاشارة  '(x) هي حسب اشارة h(x)  

   جدول التغيرات
+∞             0                1­  x 

         +        0        ­  f'(x) 
+∞                            +∞  

  
                    f(0) 

  
f(x) 

  
  
f(Cتبيين ان المنحنى )3 y:يقطع المستقيم( 2=  

f(Cالمنحنى  y:يقطع المستقيم(  معناه المعادلة =2
f (x)   3,4 و 3,3 محصورا بين α تقبل حلا وحيدا =2

fحسب جدول التغيرات]3,4٬3,3[ة على المجال متزايد  
f :ولدينا (3,3) f و=1,96 (3,4) 2,06=   

f: ونلاجظ ان (3,3) 2 f (3,4)≺ ≺  
ومنه وجسب مبرهنة القيم التوسطة يوجد غدد حقيقي وحيد 

α بحيث 3,4 و 3,3 محصورا بين :f ( ) 2α =  
f(Cرسم المنحنى ) 4 )  
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  حساب المساحة) 5

 لمساحة الحيز المستوي والمحدد Aنرمز ب ـ
f(Cبالمنحنى   :والمستقيمات التي معادلاتها(

y x 1= − ٬ x 0= ٬ x 1=  

:ومنه
1 1

0 0

ln(x 1)((x 1) f (x))dx dx
x 1

+
= − − =

+∫ ∫ A  

u: بوضع ln(x 1)= 1u فإن + '
x 1

=
+

  

ln(x:الدالة 1)x
x 1

+
→

+
x:من الشكل u(x).u '(x)→  

21x:ومنه الدالة الأصلية لها هي من الشكل [u(x)] c
2

→ +  

1:ومنه
0

1 1[(ln(x+1))²] [(ln(2))²-(ln1)²]
2 2

= = A  

1 :أي (ln(2))²
2

= A  
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