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I  )gانًجال  انذانح انًعشفح عهى 1;  :ًكًاٌه 

      g(x) x² 2x 4 2ln(x 1)     

 .ثى شكم جذٔل ذغٍشاذٓا،  gأدسط ذغٍشاخ انذانح (1

(اعرُرج أَّ ، يٍ أجم كم2 1; x ،g(x) 0 

II )f انذانح انًعشفح عهى انًجال 1;  :ًكًاٌه 

 
1 2ln(x 1)

f (x) x
x 1

 
 


 ٔ

f
(C  ذًثٍهٓا انثٍاًَ(

احغةأ(-(1 
x 1

lim f (x)


احغة-عٍا.بانُرٍجح ُْذفغش
x
lim f (x)


  

تٍٍّ أَّ يٍ أجم كم أ(-(2 x 1;  :
g(x)

f '(x)
(x 1)²




 

عهىfب(أدسط اذجاِ ذغٍش 1; ثى شكم جذٔل ذغٍشاذٓا، 

fتٍٍّ أٌ انًعادنح جـ( (x) 0 حلا ٔحٍذا ذمثم ًف

انًجال 1;  ٌ0،ثى ذحمك أ 0,5. 

)أ(تٍٍّ أٌ انًغرمٍى-(3 ):y xيماسب يائم نـ 
f

(C  عُذ(

ادسط ٔضعٍح  انًُحُى  ب( 
f

(C )إنىتانُغثح ( ). 

را انًعادنح :(T)َمثم أٌ انًغرمٍى (4
3

2
y x

e
  يًاط ،

نهًُحُى 
f

(C فً َمطح فاصهرٓا  (
0

x.   أ( أحغة
0

x . 

ثى انًُحُى(T)ب(أسعى انًغرمًٍٍٍ انًماستٍٍ ٔانًًاط
f

(C )  

تحٍث ذمثم انًعادنح mجـ( عٍٍّ تٍاٍَا لٍى انٕعٍط انحمٍمً 

f (x) x m .ٌٍٍحهٍٍّ يرًاٌض 

 

f  ( I    انذانح انعذدٌح انًعشفح عهى انًجال ;0 

تـ:
x

f (x) x 5 6ln( )
x 1

  


ٔ
f

(C  .ذًثٍهٓا انثٍاًَ(

احغة-(أ1
x 0

lim f (x)


احغة-انُرٍجح ُْذعٍا.بفغش
x
lim f (x)


  

(تٍٍّ أَّ يٍ أجم كم2 x ;0 :
x² x 6

f '(x)
x(x 1)

 



 

 ثى شكم جذٔل ذغٍشاذٓا.f اعرُرج اذجاِ ذغٍش انذانح 

)تٍٍّ أٌ انًغرمٍى -( أ3 ): ّانزي يعادنرy x 5  ْٕ

يغرمٍى يماسب يائم نهًُحُى 
f

(C  .تجٕاس(

ادسط ٔضع  انًُحُى -ب 
f

(C )نهًغرمٍى تانُغثح ( ). 

fتٍٍّ أٌ انًعادنح  (4 (x) 0   ٍٍذمثم حه ٔ:حٍث 

3,5 3,4    ّٔ1,1 1   

انًُحُى ( أَشئ 5
f

(C )نًغرمٍى ٔا( ). 

َعرثشانُمطرٍٍ-(أ6
3

A( 1;3 6ln )
4

 ٔ
5 3

B( 5; 6ln )
2 4

   

تٍٍّ أٌ  
1 7 3

y x 6ln
2 2 4

  يعادنح دٌكاسذٍح نهًغرمٍى(AB) 

ًٌظ(AB)تٍٍّ أٌ  -ب
f

(C فً َمطح(
0

Mٍٍُٓاٌطهة ذع  

 ( I  َعرثش انذانحg  انًعشفح عهى 1 :تـ
x 1

g(x)
x 1





 

ٔ
g

(C   تمشاءج تٍاٍَح:انشكم انًماتم()ًثٍهٓا انثٍاًَذ(

 

 

 

 

 

  

 gشكم جذٔل ذغٍشاخ انذانح -أ

g(x) :حم تٍاٍَا انًرشاجحح-ب 0 

0انرً يٍ أجهٓا xعٍٍ تٍاٍَا لٍى -جـ g(x) 1 

II نركٍ انذانح)f  ٔانًعشفح عهى انًجال 1;:تـ 

x 1 x 1
f (x) ln

x 1 x 1

  
   

  
 ٔ

f
(C ًثٍهٓا انثٍاًَ ذ(

(احغة1
x 1

lim f (x)


ٔ
x
lim f (x)


 ثى فغشانُرٍجرٍٍ ُْذعٍا

تٍٍ أَّ يٍ أجم كم-(أ2 x 1; :
2

g '(x)
(x 1)²




 

fاحغة -ب '(x) ٔادسط إشاسذٓا ثى شكم جذٔل ذغٍشاخf 
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fتٍٍّ أٌ انًعادنح-جـ (x) 0ذمثم حلا ٔحٍذا 0
x 3,62 ;3,63                

أسعى انًُحى -د
f

(C ) . 

 عٍٍ إشاسج انعثاسج ( انغؤال جـ ،Iتاعرعًال انجضء-أ-3

x 1
ln

x 1

 
 

 
عهى انًجال   1;. 

 

I ٍنرك)f انذانح انعذدٌح انًعشفح عهى انًجال
1

I ;
2

 
  
 

 

fتـ: (x) 1 ln(2x 1)  ٔ
f

(C  هٓا انثٍاًَ ذًثٍ(

احغة (1
x
lim f (x)


 ٔ 
1
2

x

lim f (x)


 

 ثى شكم جذٔل ذغٍشاذٓا. Iعهىيرضاٌذج ذًايا  f(تٍٍّ أٌ 2

( عٍٍ فاصهح انُمطح ي3ٍ
f

(C انرً ٌكٌٕ فٍٓا انًًاط (

yري انًعادنح  (d)يٕاصٌا نهًغرمٍى  x. 

I:fيٍ xأثثد أَّ يٍ أجم كم (أ(4 (x) ln(x a) b   

 عذداٌ حمٍمٍاٌ ٌطهة ذعًٍٍُٓا. a ٔbحٍث 

ب(أعرُرج أَّ ًٌكٍ سعى 
f

(C C)يٍ  ااَطلال( يُحُى  (

C).ثى اسعى  lnانذانح انهٕغاسٌرًٍح  انٍُثٍشٌح   )ٔ
f

(C ). 

II) gانذانح انًعشفح عهى انًجالI :تـg(x) f (x) x  

احغة  (1
1
2

x

lim g(x)


ثى تٍٍّ أٌ 
x
lim g(x)


 . 

 ثى شكم جذٔل ذغٍشاذٓا. Iعهى  g(أدسط اذجاِ ذغٍش انذانح 2

g(x)ادنح ثى تٍٍّ أٌ انًع g(1)(أ( احغة 3 0   ًذمثم ف

انًجال 1,5;  حلا ٔحٍذا ٌ2. ذحمك أ 3. 

ب(اسعى 
g

(C عهى  gيُحُى ( 0,5;5فً انًعهى انغاتك 

ضعٍح ثى حذّد Iعهىg(x)اعرُرج إشاسج(4
f

(C )ٔ(d) 

يٍ انًجال x(تشٍْ أَّ يٍ أجم عذد حمٍمً 5 1; :ٌفئ 

f (x)نى انًجالٌُرًً إ 1; . 

       

   I- h دانح يعشفح عهى 1; تـ: h(x) x² 2x ln(x 1)     

 حغةا .1
x 1

lim h(x)


 ٔ
x
lim h(x)


 

ّ يٍ أجم كمأَ تٍٍ.2 x 1;  :
1 2(x 1)²

h '(x)
x 1

 



. 

 ذغٍشاذٓا. لثى أَجض جذٔ hٔاعرُرج اذجاِ ذغٍش انذانح  

 .h(x)ٔاعرُرج إشاسج  h(0)حغة . ا3

II -fدانح يعشفح عهى 1; :ًكًاٌه 

 
ln(x 1)

f (x) x 1
x 1


  


َغًً 

f
(C  ًثٍهٓا انثٍاًَ ذ(

.أ(احغة 1
x 1

lim f (x)


 .انُرٍجح تٍاٍَا فغشٔ

ب(تاعرخذاو انُرٍجح
t

t

e
lim

t
 ٌتشٍْ أ،

x

ln u
lim 0

u
. 

جـ(اعرُرج 
x
lim f (x)


. 

د(احغة 
x
lim[f (x) (x 1)]


  ٔاعرُرج ٔجٕد يغرمٍى

يماسب يائم نهًُحُى
f

(C ). 

ْـ( ادسط ٔضعٍح 
f(C  تانُغثح نهًغرمٍى انًماسب انًائم(

ّ يٍ أجم كم أَ .ت2ٍٍ x 1;  :
h(x)

f '(x)
(x 1)²




 

 . fثى شكم جذٔل ذغٍشاخ انذانح  

.تٍٍ أٌ 3
f(C yرٔ انًعادنح   ىٌمطع انًغرمٌٍمطع ( 2  عُذ

. أسعى 4    .3,4ٔ 3,3فاصهرٓا يحصٕسج تٍٍ  َمطح
f(C ). 

    

 
 

I  )g انذانح انًعشفح عهى انًجال 1;  :ًكًاٌه 

      g(x) (x 1)² 2 ln(x 1)     

عهى انًجال  gأدسط اذجاِ ذغٍش انذانح (1 1; . 

g(x)تٍٍّ أٌ انًعادنح  (2  0 حلا ٔحٍذا  ذمثم  فً حٍث

0,31 0,32 : ٌأ ٔln( 1) 2 ( 1)²    

 .g(x)إشاسج x(اعرُرج  حغة لٍى 3

II- f عهىانذانح انًعشفح 1; انعثاسجتـ:  

    
2

f (x) (x 1)² 2 ln(x 1)     ٔ
f

(C  ذًثٍهٓا انثٍاًَ (

احغة -1  
1

lim f (x)


ٔ
x
lim f (x)


. 

كم يٍ أجم تٍٍّ أَّ -2 x 1;  :
2g(x)

f '(x)
x 1




 

 ، ثى شكّم جذٔل ذغٍشاذٓا.fاذجاِ ذغٍش انذانح ادسط -3

 تٍٍّ أٌ:-4
2f ( ) ( 1)² 1 ( 1)         

fهعذد  ثى اعرُرج حصشا ن  ( ). 

يثّم انًُحُى-5
f

(C عهى انًجال  ( 1;2 . 

III-( )هذانح انًحُى انًًثم نhعهى  انًعشفح 1;  

h(x)تانعثاسج : ln(x 1)   .A ٍٍانُمطح راخ الإحذاثٍر 

( 1;2) ٔMٍَمطح ي( ) فاصهرٓاx. 

AMذعطى تانعثاسج :  AMأثثد أٌ انًغافح -1 f (x)  

يعشفح عهى انًجالkانذّانح -2 1; :تـk(x) f (x) 

عهى  َفظ اذجاِ انرغٍٍشk ٔfتٍٍّ أٌ نهذانرٍٍ -أ  1;  . 

)يBٍعٍٍّ إحذاثٍرً انُمطح -ب  ) تحٍث ذكٌٕ انًغافح

AM   .ٍاصغش يا ًٌك 

ABتٍٍّ أٌ :  -جـ ( 1) ( 1)² 1     . 
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I-g دانح يعشفح عهى 0;تـ: g(x) x² a bln(x)   

 عهًا أٌ انرًثٍم انثٍاًَ a ٔ bعٍٍّ انعذدٌٍ انحمٍمٍٍٍ  -1

;A(1ٌمثم فً انُمطح  gنهذانح   1) ٍّٓ4يًاعا يعايم ذٕج. 

aَضع : -2  2  ٔb 2. 

 ، ثى شكّم جذٔل ذغٍشاذٓا. gح أ( أدسط ذغٍشاخ انذان  

g(x)ب(تٍٍّ أٌ انًعادنح:  0ذمثم حلا ٔحٍذا 0;  

عهى انًجال g(x)ثى اعرُرج إشاسج    0;. 

 II-f دانح يعشفح عهى 0;:تـ
2ln(x)

f (x) x 2
x

   

 
f

(C ذًثٍهٓا انثٍاًَ فً يعهى يرعايذ ٔ يرجاَظ ( O, i, j 

أ( احغة -1  
x 0

lim f (x)


ٔ
x
lim f (x)


 . 

fب( احغة       '(x): ٌثى ذحمك أ ، 
g(x)

f '(x)
x²

  

fجـ(اعرُرج إشاسج    '(x) ثى شكم جذٔل ذغٍشاخ انذانح ،f  

)أ(تٍٍّ أٌ انًغرمٍى-2 ):را انًعادنحy x 2 يماسب نـ
f

(C ) 

ثى أدسط ٔضعٍح 
f

(C )نُغثح إنى تا( ) 

ب(تٍٍّ أٌ
f

(C )ٌٕاصي(T)ٌمثم يًاعا( ) ّثى جذ يعادنح ن 

1,25جـ( َأخز    تٍٍّ أٌ انًعادنحf (x) 0  ٍٍّذمثم حه

1
x ٔ

2
x:حٍث 

1
0,6 x 0,7  ّٔ

2
2,7 x 2,8. 

)ثى اسعى كلا يٍ  ) ٔ(T) ٔ
f

(C ). 

  عذد ٔحهٕل ، m َالش تٍاٍَا ،حغة لٍى انٕعٍط انحمٍمً -3

m)انًعادنح :   2)x 2ln(x) 0  . 

 

f دانح عذدٌح يعشفح عهى 0;تـ: 
a bln(2x)

f (x)
4x²


 

ٔ عذداٌ حمٍمٍاa ٔ bٌحٍث  
f

(C  ذًثٍهٓا انثٍاًَ  (

تحٍث ٌكٌٕ انًًاط فً انُمطحa ٔ b(عٍٍّ 1
1

A( ;1)
2

 

نهًُحُى    
f

(C  يٕاصٌا نحايم يحٕس انفٕاصم.(

 2 )g انذانح انًعشفح عهى 0;:تـ 
1 2ln(2x)

g(x)
4x²


 

 
g

(C  انغاتك. ًعهى ان فً  انًُحُى انًًثم نٓا(

أ( أحغة  
x
lim g(x)


 ٔ
x 0

lim g(x)


 ٔفغش انُرٍجرٍٍ تٍاٍَا

 ،ثى شكم جذٔل ذغٍشاذٓا. gب( أدسط اذجاِ ذغٍش انذانح  

جـ( حم فً   0; : انًعادنحg(x) 0 د( أَشئ.
g

(C ). 

 

g دانح  يعشفح عهى 1;:ًكًاٌه g(x) 2x lnx  

 .إنى  xعُذيا ٌؤٔل  gأ( احغة َٓاٌح انذانح  

 .g ب( أدسط اذجاِ ذغٍش انذانح  

جـ( تٍٍّ أَّ يٍ أجم كم  x 1;  :g(x) 0. 

2) fدانح يعشفح عهى 1; :ًكًاٌه 
6ln x

f (x)
2x ln x




 

 أٌ:تٍٍّ أ(

6ln x

xf (x)
ln x

2
x





احغةب(.
x
lim f (x)


 ياراذغرُرج؟

  f،شكم جذٔل ذغٍشاخ . fجـ( ادسط اذجاِ ذغٍش انذانح 

fتحٍث ذمثم انًعادنح kًٍح ليا ًْ د( (x) k ٌٍحهٍٍ يرًاٌض 

ْـ( جذ يعادنح نهًًاط 
1

( )نهًُحُى
f

(C عُذ انُمطح انرً  (

.حٍث 1فاصهرٓا 
f

(C  .fانرًثٍم انثٍاًَ نهذانح  (

3 )h دانح عذدٌح يعشفح عهى 1; :تـ xh(x) f (e ) 

ٔانٍكٍ  
h

(C  ذًثٍهٓا انثٍاًَ فً انًعهى انغاتك. (

 .hأ( شكم جذٔل ذغٍشاخ انذانح  

ب(جذ يعادنح نهًًاط
2

( )نـ
h

(C   1عُذ انُمطح انرً فاصهرٓا(

جـ(أسعى كلا يٍ
1

( )،
2

( )،
f

(C )ٔ
h

(C  فً انًعهى انغاتك.(

 

I-1-انذانحuيعشّفح عهى 0;:تـ xu(x) e 3x 4 e     

 .uأدسط اذجاِ ذغٍّش انذانح  -أ

تٍٍّ أَّ ، يٍ أجم كم -ب  x 0; :xe e 3x 4  

يعشّفح عهى انًجال vانذانح -2 0;:تـ 
3v(x) 3x 4x² 1 lnx     

v'(1)تٍٍّ أٌ:-أ 0  ٌشيض (v'  إنى انًشرمح نهذانحv) 

أثثد أَّ ،يٍ أجم كم -ب x 0; :v(x) 0 
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أثثد أَّ ،يٍ أجم كم -جـ x 0; :
1 ln x

3x 4
x²

 
  

أثثد أَّ ،يٍ أجم كم -3 x 0; :x 1 ln x
e e 0

x²


   

II-fانًجال يعشّفح عهى 0;:تـ x ln x
f (x) e ex

x
    

 
f

(C ذًثٍهٓا انثٍاًَ فً يعهى يرعايذ ٔ يرجاَظ ( O, i, j 

احغة -1  
x 0

lim f (x)


ٔ
x
lim f (x)


 . 

يرضاٌذج ذًايا عهىfتٍٍّ أٌ-2  0; ٔشكّم جذٔل ذغٍشاذٓا 

fأحغة -3  ،ثى يثّم انًُحُى(1)
f

(C عهى انًجال ( 0;2,5  

      

I ) gدانح يعشفح عهى 1; 3تـ: 
x

g(x) 2ln(x 1)
x 1

  


 

 ، ثى شكم جذٔل ذغٍشاذٓا. gٍشاخ انذانح غ( أدسط ذ1  

g(x)ٌ انًعادنح أتٍٍّ  (2  0  ذمثلا حهٍٍ احذًْا يعذٔو

0,8ٌحمك:  ٔاَخش 0,7  . 

 .g(x)، إشاسج  x(عٍٍّ ، حغة لٍى 3

4)h دانح عذدٌح يعشفح عهى 1; 3:تـ h(x) g(x) ² 

 .g(x)  ٔg'(x)تذلانح كلا يٍ   h'(x)أ( أحغة    

 . h، ثى  شكم جذٔل ذغٍشاخ انذانح h'(x)ب(عٍٍّ إشاسج   

II) fدانح عذدٌح يعشفح عهى 1; 3ٌهً: كًا 

  

x²
f (x) ;x 0

ln(x 1)

f (0) 0


 


 

 ٔ
f

(C ذًثٍهٓا انثٍاًَ (

 ثى أكرة  ذمثم الاشرماق عُذ انصفش، f(تٍٍّ أٌ انذانح 1

( يًاطTيعادنح نـ) 
f

(C  .0فً انُمطح راخ انفاصهح  (

يٍ  xتٍٍّ أَّ يٍ أجم كم  -( أ2   1;0 0;3  

 
 

xg(x)
f '(x)

ln(x 1) ²



 . f،ثى اعرُرج أذجاِ ذغٍش انذانح  

fتٍٍّ أٌ: -ب  ( ) 2 ( 1)   ثى عٍٍ حصشا نـ،f ( ) 

fأحغة -جـ (3) ٔ
x 1

lim f (x)


  f، ثى شكم جذٔل ذغٍشاخ 

تٍٍّ أَّ يٍ أجم كم -(أ3 x 1; 3 :ٌفئx ln(x 1) 0  . 

ادسط ٔضعٍح -ب  
f

(C  (.Tط)تانُغثح إنى انًًا (

( ٔانزي T( انًٕاصي نهًًاط )'T( عٍٍّ يعادنح نهًغرمٍى )4

ٌرماطع يع
f

(C  .3فً انُمطح راخ انفاصهح  (

(  ٔ'T( ، )T( أسعى )5
f

(C ). 

 عذد حهٕل m(َالش تٍاٍَا ، حغة لٍى انٕعٍط انحمٍمً 6

fانًعادنح:  (x) x m      

 

  g انذانح انعذدٌح انًعشفح عهى 0;:ًكًاٌه 

 g(x) x 1 2lnx   ٔٔ
g

(C  نٓاانًُحُى انًًثم  (

احغة -1 
x 0

lim g(x)


 .ٔفغش انُرٍجح تٍاٍَا

أ( تٍٍّ أٌ  -2 
x
lim g(x)


 . 

 g(1)جـ( أحغة        .gأدسط ذغٍشاخ انذانح  ب(    

g(x)د( تشٍْ اٌ انًعادنح    0  ذمثلا حهٍٍ يخرهفٍٍ احذًْا

  3,5حٍث 3,6. 

ج ثى اشاس g(x)ْـ( اعرُرج اشاسج  
1

g( )
x

. 

3-f دانح عذدٌح يعشفح عهى 0;:ًكًاٌه 

f (x) x² x x² ln x ;x 0

f (0) 0

   



 

احغة -أ
x 0

f (x)
lim

x

 ٔفغش انُرٍجح ُْذعٍا. 

 .عُذ  fاحغة َٓاٌح انذانح -ب 

يٍ xتٍٍّ أَّ يٍ أجم  -جـ 0; ٌفئ
1

f '(x) xg( )
x

 

  fشكم جذٔل ذغٍشاخ انذانح -د. fٔاعرُرج اذجاِ ذغٍش انذانح  

تٍٍّ أٌ 
1 1

f ( )
2 ²




 
ٔ اعرُرج حصشا نهعذد 

1
f ( )


   

أسعى انًُحُى -4
f

(C عهى انًجال fانًًثم نهذانح ( 0;3 
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