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:كما یليالمعرفة علىfلتكن الدالة  
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.2عند fادرس استمراریة الدالة ) 1

؟ لماذا؟مستمرة على fهل الدالة )2

الحل

وكان 2ال مفتوح یشمل جموجدإذا2مستمرة عند fتكون الدالة 
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بمأن
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lim ( ) (2) 1
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


  نستنتج أن الدالةf 2مستمرة على یمین .

الخلاصة 
بمأن

2 2
lim ( ) (2) lim ( )
x x
f x f f x

 

 
  نستنتج أن الدالةf 2مستمرة عند .

؟ لماذا؟مستمرة على fهل الدالة ) 2
2لدینا الدالة 2 1x x x مستمرةعلى وبتالى مستمرة على المجال ; 2 .
2لدینا الدالة 5x x x مستمرةعلى وبتالى مستمرة على المجال 2 ;  .

.2عند مستمرةfالدالة ولدینا مما سبق الدالة 

.مستمرة على fإذن نستنتج أن الدالة الدالة 
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العبارة بR:على المعرفةالدالة fلتكن

3 1( )    ,   1
1

(1 ) 3

xf x s i x
x

f

     


1أدرس الأستمراریة عند القیمة 

الحل
حقق مایليتإذا 1انھا مستمرة عند fنقول عن الدالة

و   1یشمل مفتوح معرفة علي مجال●  
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نحسب الشرط الأول محقق
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.حالة عدم التعین 

إزالة حالة عدم التعین
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 1مستمرة عند القیمةإذن الدالة.
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:       بـ المعرفة على fنعتبر الدالة   
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.مستمرة علىfالدالة  حتى تكون عین قیمة العدد 
الحل

حقق مایليتإذا 0انھا مستمرة عند fنقول عن الدالة
و   1یشمل مفتوح معرفة علي مجال●  

0
lim ( ) 0
x

f x f 


 

نحسب الشرط الأول محقق
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إزالة حالة عدم التعین
ومنھ 

   
 

 
   

2

0 0

2 2

20 0

22 2

0 0 2

2 2

0 0 02 2

2 4lim ( ) lim

2 4 2 4lim ( ) lim
2 4

2 4
lim ( ) lim

2 4

4 4 4 4lim ( ) lim lim
2 4 2 4

x x

x x

x x

x x x

x xf x
x

x x x xf x
x x x

x x
f x

x x x

x x x xf x
x x x x x x

 

 

 

  

   
  

  
      

  
    

    
  

   
 
                 

   0 0 2 2

0

4 4 4lim ( ) lim
2 42 4 0 2 4 0

lim ( ) 1

x x

x

f x
x x

f x

 






 
 

 
            



مإذا تحقق مستمرة علىfحتى تكون الدالة   
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:بـالمعرفة على fنعتبر الدالة 
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.عددان حقیقیان ثابتانbو aحیث 

.2مستمرة عندfالدالة حتى تكونbو aعین علاقة بین  

الحل

وكان 2ال مفتوح یشمل جموجدإذا2تكون الدالة مستمرة عند 
2 2

lim ( ) (2) lim ( )
x x
f x f f x

 
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 .

لدینا  
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 ا.

ومن جھة أخري لدینا 
2

2 2
lim ( ) lim( 2 ) 8
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f x x x a a
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    
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وإذا كان كان 2مستمرة عندfالدالة تكون
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
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2ومنھ   0b a 

النتیجة
2هى 2مستمرة عندfالدالة حتى تكونbو aعلاقة بین   0b a .



من إعداد حجاج براھیم La Continuitéالإستمراریةتمارین محلولة على 

http://hadjadjbrahim.allahmuntada.com طریق النجاح إلى البكالوریا

:تطبیــق

f علىدالة معرفةبـ :
2 1( ) cos       0
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احسب .1
0

lim ( )
x
f x


ماذا تستنتج ؟

؟مستمـرة علىfھل الدالة .2
:الحل

لدینا 
2

0 0

1lim ( ) lim cos
x x
f x x

x 

   
 

0لإنحالة عدم التعین 

1lim cos
x xفھى -1أو1تقبل نھایتین

.لیست وحیدة إذن نقول أنھا حالة عدم التعین 
نتخلص من حالة عدم التعین بإستعمال نظریة الحصر 

لدینا *من xمن أجل كل 
11 cos 1
x

  2ومنھ 2 21c o sx x x
x

  

وبما أن  2

0
lim 0
x
x


و 2

0
lim 0
x

x

 0فإنھ حسب نظریة الحصر

lim ( ) 0
x
f x




.
وبما أن 

0
lim ( ) (0)
x
f x f


 0والدالة معرفة عند الصفر نستنتج أن الدالة مستمرة عند الصفر.

؟مستمـرة علىfھل الدالة .3
)1كما یلى *المعرفتین على vوuنعتبر الدالتین )u x

x
و ( ) cosv x x حیث    1cosv u x

x
    

 

1uxالدالتان 
x

 وcosvx xمستمرتان على*و بالتالي الدالة المركبةv u مستمرة على*

    1cosv u x
x

    
 

ومن جھة أخري لدینا 
2xالدالة  xمستمرة علىو بتالى مستمرة على* وhog مستمرة على* جداؤھما و علیھ فإن

.*مستمرة على fو بتالى *دالة مستمرة على 
.إذن نستنتج أن الدالة مستمرة على *مستمرة علىعند الصفر ومستمرة fو بمأن الدالة 

الخلاصة 
.مستمـرة علىfالدالة 

تم بحمد الله وفضلھ


