
من إعداد السید حجاج براھیمتمرین محلول على الدالة الناطقة
صفحة الكتاب المدرسي87تمرین رقم 

المعرفة علىfنعتبر الدالة     ; 1 1;1 1;fD        ِبـ:
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و لیكن   fCتمثیلها البیاني في معلم متعامد ومتجانس ; ,O I J.
استنتج المستقیمات المقاربة الموازیة . عند أطراف مجموعة تعریفها fایات الدالةأحسب نه) 1

.لمحور التراتیب
.ثم شكل جدول تغیراتهاfأدرس اتجاه تغیر الدالة) 2
أكتب معادلة للمماس) 3 fC0فاصلة عند النقطة ذات ال.
، fDمنxبین أنه من أجل كل) 3
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بین أن المستقیم) 4 1ذو المعادلةy x مستقیما مقاربا مائلا للمنحني fCعندو عند
.

أدرس وضعیة المنحني fCبالنسبة للمستقیم المقارب المائل .
بین أن المعادلة ) 5  0f x تقبل حلا وحیداالمجالفي 1;1 یطلب إیجاد، باستعمال

0حاسبة بیانیة، حصر له سعته , 1.
أرسم المستقیمات المقاربة و المنحني) 6 fC.
من ملاحظة) 7 fCخمن وجود مركز تناظر للمنحني fC ثم أثبت صحة أو عدم صحة

.تخمینك



من إعداد السید حجاج براھیمتمرین محلول على الدالة الناطقة
الحل

المعرفة علىfالدالة     ; 1 1;1 1;fD        ِبـ:
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.عند أطراف مجموعة تعریفها fحساب نهایات الدالة)1

لدینا    
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ومنه فإن  

1
lim
x

f x


 

بمأن 
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ومنه فإن  
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1xومنه فإن المستقیم ذو   المعادلة هو مستقیم مقارب یوازى محور التراتیب.

بمأن 
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ومنه فإن  
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ومنه فإن  
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.المعادلة هو مستقیم مقارب یوازى محور التراتیب 1xومنه فإن المستقیم ذو



من إعداد السید حجاج براھیمتمرین محلول على الدالة الناطقة
.ثم شكل جدول تغیراتهاfاتجاه تغیر الدالةةسادر ) 2

ھيf'و دالتھا المشتقةfDشتقاق على المجال للإقابلة fالدالة

         
 

         
 

     
 

 
 

2 3 2 2 3 2

22

2 2 3 2

22

4 3 2 4 3

22

4 2

22

1 1 1 1
'

1

1 3 2 2 1
'

1

3 2 3 2 2 2 2
'

1

3'
1

x x x x x x
f x

x

x x x x x x
f x

x

x x x x x x x
f x

x

x xf x
x

       




    




     









إشارة المشتقة من إشارة البسط أي  4 23x x

ومنه ' 0f x  4یعنى أن 23 0x x 

أي  2 2 3 0x x  
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من إعداد السید حجاج براھیمتمرین محلول على الدالة الناطقة
المشتقة جدول الإشارة 
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أكتب معادلة للمماس fC 0عند النقطة ذات الفاصلة.
     ' 0 0 0y f x f  

و بمأن ' 0 0f  و ' 0 0f 

ومنه معادلة المماس هي   0 0 1y x  .
1yأي 

، fDمنxبین أنه من أجل كل) 3
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من إعداد السید حجاج براھیمتمرین محلول على الدالة الناطقة

لدینا 

 

 
   

 

2

2

2

3 2 3 2

2 2

1
1

1 1
1
1 1

1 1

xf x x
x

x x x
f x

x
x x x x x xf x

x x

  


  



     

 
 

بین أن المستقیم) 4 1ذو المعادلةy x مستقیما مقاربا مائلا للمنحني fCعندو عند
.

المستقیم 1ذو المعادلةy x مستقیما مقاربا مائلا للمنحني fCیكافىء
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ومن جهة أخرى

وبمأن 
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المستقیمومنه  1ذو المعادلةy x مقارب مائلا للمنحنيمستقیم fC.



من إعداد السید حجاج براھیمتمرین محلول على الدالة الناطقة
أدرس وضعیة المنحني fCبالنسبة للمستقیم المقارب المائل .

إشارة الفرق درس ن  f x y.
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إشارة الفرق من إشارة الجداء 
جدول الإشارة 

101x
++--x
+--+2 1x 
+-+- f x y

تكون   0f x y  إذا كان   ; 1 0;1x   والمنحنى fCیقع تحت المستقیم .
تكون   0f x y  إذا كان   1;0 1,x   والمنحنى fC المستقیمفوقیقع .
تكون   0f x y  0إذا كانx والمنحنى fCالمستقیمطع یق فى النقطة ذات افحداثیات 0,1

ملاحظة 
للإیجاد ترتیب نقطة التقاطع fCو نعوض فى الدالة أو فى المستقیم ة معهالذى ندرس الوضعی.

بین أن المعادلة )   0f x تقبل حلا وحیدافي المجال 1;1 ،یطلب إیجاد، باستعمال حاسبة بیانیة
0حصر له سعته , 1.

الدالة مستمرة و رتیبة على المجالبمأن  1;1 و تأخذ قیمها فى ; ینتمى إلى المجال0و العدد
 ; ومن المعادلة  0f x  تقبل حلا و حیداعلى المجال 1;1 یحقق  0f  

0سعتهحصر للعدد , نستعین بالجدول التالى.1
0.80.70.60.50.40.30.20.10x
0.420.330.660.830.920.970.99111 f x

0هو ومنه نستنتج أن الحصر المطلوب  , 7 0 , 8 



من إعداد السید حجاج براھیمتمرین محلول على الدالة الناطقة
من ملاحظة) 7 fCخمن وجود مركز تناظر للمنحني fC ثم أثبت صحة أو عدم صحة

x.تخمینك
من ملاحظة fCنيخمن وجود مركز تناظر للمنحن fCو هوالنقطة 0;1

نتحقق من التخمین بالحساب 

نعلم أن تكون النقطة ;a bمركز تناظر لإذا تحقق
fxمن أجل D2و fa x D فإن   2 2f a x f x b  

تكون النقطة 0 ; 1 ذا تحقق إمركز تناظر

fxمن أجل Dوfx D فإن   2 0 2 1f x f x       أى    2f x f x  

ومنه 
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النقطةومنه  0;1 للمنحنى مركز تناظر.



من إعداد السید حجاج براھیمتمرین محلول على الدالة الناطقة

قاربة و المنحنيأرسم المستقیمات الم fC.

إنتھى بحمد الله
والله الموفق


