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ا ا اا

و

اي را دا
  
  
  
  

   اي:اذ
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  :ا اول
:اء اول

 g ا  دا ااx    ّا :  

x x
g(x) 4e 2xe 4    

1. ا
 
lim ( ); lim ( )

x x
g x g x  

2. ا'( )g x رإ ّ و.  
3. اات ا ول g.  

4. دأنّ ا ّ( ) 0g x      0  و   لا 1.59;1.60 
  

5.د اا  ّ  ّx  رةإ( )g x.

مء اا:  

f   ّا  دا اا :
2 2

( )
2x

x
f x

e x





،( )  ما ا ا  و

ام(O, i, j)

 
  .cm 2، وة ال

1.  د  أ  ّأم ّx  ( )f x ا  :

2
2

2

( ) x
xf x

e

x






2.اlim ( )
x

f x


. ا ّ.

3.  د  أ  ّأم x   ( )f xا :

2
( ) 1

2

x

x

e
f x

e x


 


4.اlim ( )

x
f x


. ا ّ.

5. ا'( )f x ّأن  و:
2

( )
'( )

( 2 )x

g x
f x

e x



6. اات ا ول f.

:ّ أنّ.7
2

( )
1

f









)و ا ا د   )f .

8.  رت اا   أم( ) و ا( )  .

  

  

  

  

  

  

a b a b

a

a

a
a b

b

a n na

a ; b ; n

e e .e

1
e

e
e

e
e

(e ) e







  









   د  أ x:

x

x x

e 0       /1

(e )' e   /2




  

g( x) g( x)
(e )' g '(x)e
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ما ا:  

:اء اول

g  ا  دا ااx  لا  ّا  ,O  :  
3( ) 2 1 2 lng x x x    

1. ا
0

lim ( ); lim ( )
xx

g x g x



  

2. ا'( )g x رإ ّ و.  
3. اات ا ول g.  

4. و  د  ّأم   لا 
1

,1
2

 
 
  

  ( ) 0g    رةإ ا ّ

( )g x  لا  ,O   

مء اا:  

f لا  ّا  دا اا ,O  :
ln

( ) 2 -
2
x

f x x
x

  

1. ا
0

lim ( ); lim ( )
xx

f x f x



  

2.  ّأم أ  د  x   :
3

( )
'( )

g x
f x

x
.

3. اات ا اf لا  ,O  .  

4. اات ا ول f.  

ّ انّ .5
2

1
( ) 3

2
f  


   ّو أن 1,6 ( ) 2 ,1f  

6.ا: lim ( ) 2
x

f x x
 

 ا ّ ّ،.  

7.أم  ا ما اf م و   .

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

n

a 0; b 0; n

ln(a.b) ln a ln b

1
ln( ) ln a

a
a

ln( ) ln a ln b
b

ln(a ) n ln a

  

 

 

 





 د  أ x  :

1
(ln(x))'   /1

x
  

g '(x)
ln g(x) ' ln g(x) '  

g(x)

          
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ا ا:  

 مو ا ا ا ى إا ( , , )O i j

 
 ا  لة او( )cm  

:اء اول

g اد اا   ّا دا اا :     3
( ) 6

x
g x e x   

1. ا'( )g x رإ ّ و.  

2. اlim ( ); lim ( )
x x

g x g x
 

  

3.  اات ا ولg  

4. دأنّ ا ( ) 0g x   او    لا    
0.2, eم أنّ (0




0,6
( 0.55)

 ّ د اا   ّx  رةإ( )g x  

ء اام:  

f  دا اااد اا   ّا :3 2
( ) 9 1

x
f x e x    

)c( ما   ب إي اا ا ا.  

1. ا'( )f x ارة اا اf  ّأن  و'( ) 3 ( )f x g x

2.اlim ( ); lim ( )
x x

f x f x
 

3.اات ا ول أمf

:2 أنّ.4
( ) (3 1)f    د ا ّ ّ؛( )f 

.  ا ذات ا (T)أ د س .5

6.أم   سا(T) و  ا)c(.

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

x x

x x

x

x 0

x x

nx x

x n x

x x

lim e 0  ;  lim e

e 1
lim 1

x

e e
lim   ;  lim  (n *)

x x

lim xe 0  ;  lim x e 0 (n *)

 



 

 

  




    

  




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اا ا:  

 مو ا ا ا ى إا ( , , )O i j

 
 ا  لة او( )cm  

:اء اول
g اد اا   ّا دا اا    :   

( ) ln(1 2 )
1 2

x
x

x

e
g x e

e
  


  

1. ا'( )g x رإ ّ و.  

2. اlim ( ); lim ( )
x x

g x g x
 

  

3. اات ا ول أمg.  

4. د اا   ّx  رةإ( )g x.  

مء اا:

f  دا اااد اا   ّا   :2
( ) ln(1 2 )

x x
f x e e


   

)c( ما   ب إي اا ا ا.  

1. ا'( )f x  ّأن  2و
'( ) 2 ( )

x
f x e g x


  

2. 1 2
x

y e   ّأن 

2

4 ln
( )

( 1)

y y
f x

yy



  

3.اlim ( )
x

f x


  

4.2
x

z eاlim ( )
x

f x


  

5.  اات ا ولf  

  .0 ا ذات اd ()c ( (ا د اس.6

.)c(و ا) d(أم  اس.7

  

  

  

  

  

  

  

x
x 0

x 0

nx x

n

x
x 0

lim ln x   ;  lim ln x

ln(x 1)
lim 1

x

ln x ln x
lim 0  ;  lim 0 (n *)

x x

lim x ln x 0  ;  lim x ln 0 (n *)










 




   




  

  




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ا ا:  
  :اء اول

g اا  دل  اا  ّ0 ا,    :  
2( ) 2 1 lng x x x     

1- أg'(x) رإ ّ و.  
2-  اات ا ول g )تب ا  (
3-  د  أ  ّأم اx  :( ) 0g x 

مء اا:  

f  لا  ّا ا0 ا,    :  

1 ln
( ) 1

2
xf x x

x
   

 (C)  ا ا ب إ   ما (O, i, j)

 
ار ا  لة او  

 2 cm  ار ا  1و cm.  
أ  –أ-1

0
lim ( )

x
f x


  ا ّ ّ.  

limأ  –ب         ( )
x

f x


  

      –  أنّ ا (D) دذو ا  :y=-x+1   رب (C).  

, 0 ال  (D)و ا  (C)أدرس ا ا   –د          .  

:   ّ أنّ  f '(x)أ  –أ  – 2
2

( )
'( )

2
g xf x

x
  

  .fا   ول ات اا   –ب     
    – أم  ا(D)  و ا(C).  

ء اا:  
1 –   س و  ّأم (C) م    J   از(D)  

ا     J سا ا د و .  
2 –  x  وى أو أ  د1 ؛M  وN   نم(C)  و(D) ا   

  .MN  اx  اد ا ّ  –أ       

,1 ا ّ ال  h  أدرس ات اا – ب       :
1 ln

( )
2

xh x
x

                  

     – أنّ ا ا راا  ا  MN ن    ن أ  
 ا   M    Jه ا ّ ّ ،.  

  
  
  
  
  
  
  
  
  

x

ln( x)

x ; ln(e ) x

x 0; e x

 

 


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  :ا ادس
  :اء اول

 مو ا ا ا ى إا  , ,O i j
 

  .2cmوة ال  

g   دا اا رة:  

( ) ( ) xg x ax b e c   , ,   a b c   .أاد  ؛

  1-أ'( )g x  'g ا ا ااg.  

  2-اات ا ول إg:  

  

,:1ل ا اول ّ أنّ 1, 2a b c     

)   :-x م أنّ ) ( 1) e +2g x x   

3-   دأنّ ا ( ) 0g x  او  a  لا  1,0  

  .110إa  ل ا ا أو   د   -4
)أدرس إرة   -5 )g x د  أ x.  

مء اا:  
fدا اا  ا   رة:  

( ) 2 1 xf x x xe    ،( )fC  ما   ب إي اا ا ا.  

  1-أ:lim ( ) ;  lim ( )
x x

f x f x
 

  

  2- د  ا  ّأم x:f '(x) g(x)

3- ها ا  ااfا ول  و.  

  4-أ: lim ( ) (2 1)
x

f x x


 .   ذا( )fC؟  

  5-أم ( )fC.

  

  

  

  

  

  

x
g'(x)

g( x )

-
+

-

0
+

1

1
+

2

2
−

+

2

2 2e  

 دا :g(x) 0  لا a; b 
  

  

ا ّا  لا:  

gلا  ةa; b 
  

.  

g(a).g(b) 0 
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ا ا:  

 مو ا ا ا ى إا  , ,O i j
 

).2cmوة ال  )fC  ما ا

 اf ا ا .  
  :اء اول

g دا الاا  ا  0 ,    :  

2( ) 2lng x x x   

  1- اات ا أدرسg.  

 ال  x أg(x)   ا إرة -2    0 ,    .  

مء اا:  

f  ا دا اا  0 ,    :  

1 ln
( )

2

x x
f x

x


   

1- أ
0

lim ( )
x

f x


.ه ا  ّ.  

2- أlim ( )
x

f x


 أنّ ا  ّ؛(d)  دذو ا
2

x
y  رب ( )fC.  

3- اات ا أدرس fا ول  و.  
4-  س و  ّأم (Cf)  از(d)  م B اإ  .  

5-  دأنّ ا f(x)=0 او  a  ّر أنّ ّ0,34 0,35a .  

) ا مأ -6 )fC.  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

دذو ا ت أنّ اإy ax b   

دا  رب f .  

x
lim f(x) (ax b) 0


     
  

  و

x
lim f(x) (ax b) 0


     
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ا ا:  
    :ء اولا

) ا ام ا ا )gC اg   

 ب إ  مو ا ا ا( , , )O i j
 

  . cm 2ال و ة .
2

3
(1; ); ( ; )

2 2

e
A B e نم ا ( )gC.  

 سا( )gC  ا A ر ازي
اا.  

1.(1)'أ; (1); ( )g g g e.  
2.a  وbن دان.ضم اأنّ اg 

 لا  0,:

2
( ) ln( )

2

x
g x a b x  

ّأن :
2

( ) 1 ln
2

x
g x x    

3. رةإ( )g x د  أ x 
 .  

مء اا:   

f   ا  دا اا  0 ,    رة:

  ln
( )

2

x x
f x

x
 ؛( )C f   ما ا  بى اا.  

1. ات ام أf  0   و.

2.ا ا اا أf ّأن  و:  
( )

'( ) 2
g x

f x
x

  

3.ول ا ات اا .  

4. أنّ ا ّ( )C f  وا  د   ر  .  

5. دأنّ ا ( ) 0f x  او   a  لا 
1

,1
2

 
  

.  

6. أم( )fC.  
  
  
  
  
  
  
  
  

f

f(x) 0; g(x) 0

ln g(x) ln f(x)

 


  

  ه

f(x) g(x)

g( x) f( x)
e e  

  ه

g(x) f(x)
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ا ا:  
:اء اول

g   لا  ّا دا ا0ا;   
:x 1

g(x) e
x

   

1( ا
xx 0

lim g(x)  ;   lim g(x)
 

  

2( اا  هأدرس اg. اات ا ول g  

3( دأنّ ا g(x) 0 او    لا 
1

; 1
2

 
 
 
 

.  

  . x اد ا اّg(x)    إرة )4
مء اا:

f   لا  ّا دا ا0ا; 1 
  

:
x

1 x
f(x)

1 e





  

)f أنّ )1 )   

f أنّ )2 '(x)  ا ا ارة اf  :
x 2

xg(x)
f '(x)

(1 e )
 


  

fا إرة ) 3 '(x)  لا 0; 1 
  

  و  اات ا ولf.  

  

ا ا:  

fاد اا   ّا دا اا         :2x1 1
f(x) x e

2 2


    

(C) مو ا ا ا ب إ   ما (O, i, j)

 
.  

1 / ا
x x
lim f(x); lim f(x)
 

  

2 /اf '( x) ا  ارة ا اf.  

3 / اات ا ول f.  

4 / أنّ ا (d) دذو ا
1

y x
2

    رب (C)  ار( )  

5 / دا  ء ما ا f(x) x   لا 
1

1;
2

 
  
 
 

  

:h(x)اا اد ا  ّ ااد اh / أ   f(x) x   

   اأنّ ا أh  لا  ة
1

1;
2

 
  
 
 

.  

hأ / ب   '(x)  ا ا ارة اhاا  ها و ا،h .  

   /  اh( 1)  و
1

h( )
2

  

f(x)ا أنّ اد / د                   x  و   لا   ا
1

1;
2

 
  
 
 

.  
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 ديا ا:  
  :اء اول

gاد اا   ّا دا اا         :x
g(x) e x 1


    

1 / اg(x)  ا ا ارة اg .اا  ها اg.  

2 /اg(0)  د  أ  أم ّ ّ،x  :g(x) 0  

3 / أ  ّأم ا   دx     :x
(e x) 1


   

مء اا:  

g   ّا دا اا       :
x

x

xe
f(x)

xe 1



  

(C) مو ا ا ا ب إ   ما (O, i, j)

 
.  

1 / اا   دّf.  

2 /ا:
x x
lim f(x); lim f(x)
 

  ا ّ ّ.  

3 /اf '( x) ا ا ارة اfا ول  ّ،.  

)ا د س / 4 ) وا ذات ا ا  .  

5 /  د  أ  ّأم x         :
xg(x)

x f(x)
g(x) 1

 


  

6/  ا ا ا(C)  و ا( ) ا ّ ّ؛.  

7/ ا  أم( ) و ا(C) .:
1

0.6
1 e




  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

ا دا :

y ' ay b (a 0)    

  : رة

ax b
y(x) Ce

a
 

A(a, f(a))زاو م  

f  ةa.  
  ا  د اا

 د اا  
  . ار

اا f  م 
.
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 ما ا:  

f  ا  ّا دا اا

 اد ا3;0ا 
  

:  

x1
f(x) k (ax b)e

4
    

a,b,k ادأ.  
  :اء اول

 ما ا  ا ا

 اf لا 0;3 
  

.  

A ما ا  م
3.  

 ا  ساA  از
ار ا.  

اB(0,4)ما ا  م  

ا(BC ) ا  سBC(2,2.5).  

1.  د ا(BC ).  

2.اf(0) ; f'(0) ; f'(3)  

3. اf '( x) ا ا ارة اfاد اا a,b,k.  

4.    اa,b,k.  
مء اا:  

f  اد اا ا  ّا دا اا:  

x1
f(x) 5 (x 4)e

4
    

(C)مو ا ا ا ب إ   ما (O, i, j)

 
.  

1.ا
x
lim f(x)


  

2.  د  أ  ّأم x  f(x)ا :

x x1
f(x) (5 e ) xe

4
   و ا

x
lim f(x)


. ا ّ.  

  .و  ول اf   ااأدرس اه .3

4.  ا أدرس ا(C) و ا(d)  دذو اy 5.  

5. ا  أم(d) و ا(C).
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 ا ا:  

f اد اا   ّا دا اا:
x

x

3e 1
f(x)

e 1





  

(C)مو ا ا ا ب إ   ما (O, i, j)

 
.  

  د  أ  ّأم x:f( x) f(x) 2  ما أنّ ا ؛ا(C) 
اإ   ظ  .  

1. ا
x
lim f(x)


 م ا ّ و.  

2. ا
x
lim f(x)


 م ا ّ و.  

3. اf '( x) ا ا ارة اfرد إّ و.  

4. اات ا ولf.  

  . ا ذات ااو(C)(T)ا د س .5

6. أنّ ا S(0; f(0))  فام م(C).  

  .(C)و ا(T)أم اس.7

8.m و. ل ا(C) ا ّ  مm  ل رةد و إ

x:اxاد ذات ال 
(3 m)e 1 m  .

 اا ا:  
ولاء ا:  

gلا  ّا دا ا1ا;   
:g(x) 2x (x 1)Ln(x 1)     

:م أنّ
x 0

lim xLnx 0




  

1.ا
x 1

lim (x 1)Ln(x 1)




  و ا
x 1

lim g(x)




  

2.ا
x
lim g(x)


  

3. اg '(x) ا ا ارة اg رد إّ و. اا  ها اg.  

4. دأنّ ا g(x) 0او   لا 3
e 1; e 1    

  

5. اات ا ول g رةإ ّ و،g(x) لا 1;   
.  

  
  
  
  
  
  
  
  
  

g( x) f( x)
e e  

  ه

g(x) f(x)

f(x) 0; g(x) 0

ln g(x) ln f(x)

 



  
  ه

g(x) f(x)
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مء اا:  

fلا  ّا دا ا1ا;   
:

2
Ln(x 1)

f(x)
x


  

1.ا
x 1

lim f(x)




و  أنّ  
x
lim f(x) 0


  

2. اأنّ ا f لا  قا 1;   
:و أنّ 

2

2 2

g(x )
f '(x)

x (x 1)



  

fا إرة .3 '( x).  
ء اا:  

h لا  ّا دا اّ0ا;   
:x

h(x) f(e )  

ارة ا ّh .  
1.ا:  


x 0

lim h(x)




؛  
x
lim h(x)


  

 اا  هاh لا 0;   
.  

2. اأنّ ا h ا   ّ  Ln( ).  

3.  د  أ  ّأم x لا 0;   
:

2
h(x)

1








 ا ا:  
  :اء اول

P فّود اا :3
P(x) x x 2    

1.اP(1)اد اا    ّ  داP(x) 0  

2.د اا ّ  ّx رةإP(x).
مء اا:  

g لا  ّا دا ا0ا;   
:3

g(x) (Ln(x)) Ln(x) 2    

1.ا
x

x 0

lim g(x) ; lim g(x)




  

2.د اا ّ  ّx رةإg(x).
ء اا:  

f ا  ّا دا ااD 0;1 1;           
:

3

2

(Ln(x)) Ln(x) 2
f(x)

(Ln(x))

 
  
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1.  د  أ  ّأم x  ا D ،f(x)ا :

2

1 2
f(x) Ln(x)

Ln(x) (Ln(x))
    

  

2.ا
x

x 0

lim f(x) ;  lim f(x)




  

3. اf '( x)   د  أ  ّأم  وx  ا D:  

3

g(x)
f '(x)

x(Ln(x))
  

fا إرة .4 '( x).  

5. اات ا ول f.
  

 دسا ا:  
  

a وb  ن ن دان:a b.  

( )ا را ا ما ا مو ا ا ا ب إ   ي(O, i, j)

 
.  

A  وB ا   نمa وb.  
Q  وR   دا اA  وB ار ا    ا .  
)  (T)أو د س .1 ) ا A.  
2.ا أوPسا ط (T)ار ا  .
3.ا اPQ  س ءإم و ا(T).
4.    د  أ  ّأم مx  وy:ln(x.y) lx ln y  

    د  أ  أم u :
1

ln u ln u
2



 ء ام ا ا اG   ار ا ab.

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

x

x

lim f(x) k

lim f(x) k







  

 اا f د ر  :

y k
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 ا ا:  

f  اد اا   ّا دا اا   :  

x

x 2
f(x) 1

2 e 1
  



(C) ب إ   ما مو ا ا ا(O, i, j)

 
.  

1 –   د  أ  ّأم x:
x x

1 1
1

e 1 e 1


 
 

  

1. اأنّ ا اf د.

2. ا
x
lim f(x)


  

3.   أ  ّام ّx:
2

1 1
'( )

2 1

x

x

e
f x

e

 
    

  

4. اات ا ول f ّأم ا ّ ؛   د  أ xن :
2 1

1
1 2x

x
e

 


  

:ّ أنّ.5
1

lim ( ) (1 ) 0
2x

f x x


     
ه ا ّ ّ؛  م.  

6. دذو ا ا، ا ا ب إي اا  أم 
1

1
2

y x   و ا(C).

 ا ا:  
  :اء اول

g  ّا دا اا :
1

1
1

( ) ln( )x
x

g x e
e

  


  

1. أlim ( )
x

g x


،lim ( )
x

g x


  

2. اg '(x) ا ا ارةاg  د  أ  ّأم  وx:

2

1

1
'( )

( )x
g x

e
 


  

3. اات ا ول g   د  أ  ّأم و اx:0( )g x  
مء اا:  

f  ّا دا اا :1( ) ln( )x xf x e e    ؛(c)   ما 

مو ا ا ا ب إ م(O, i, j)

 
  

1. أlim ( )
x

f x


م ه ا ّ ّ.  

2.   ّأم ( )f x ا :1( ) ln( )x x xf x xe e e      
3.ا: lim ( )

x
f x


 ا  ّ.  

4. أ'( )f x   د  أ  ّأم ّ وx:'( ) ( )xf x e g x  
5. اا  ها اf ا ول  و  
6.ا  أم(c).
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 ا ا:  
  :اء اول

gلا  ّا دا ا0ا;   
:x 1

g(x) e
x

   

g
(C ) ب إ   ما مو ا ا ا(O, i, j)

 
.  

1. ا
x

x 0

lim g(x) ; lim g(x)




  

2. اg '(x) ا ا ارة اg رد إّ و.  

3. دأنّ ا g(x) 0لا  او  
1

;1
2

 
 
 
 

.  

4.  ا د اا ّ  ّx رةإ،g(x).  
مء اا:  

fلا  ّا دا ا0ا;   
:x

f(x) e ln(x)   

f
(C )ا ا ب إا ا  ما .  

1. ا
x

x 0

lim f(x) ; lim f(x)




  

2.  د  أ  ّأم x :f '(x) g(x)  

3. اات ا ول f.  

: أنّ.4
1 1

f( ) g( )
 

 ّو أن:
2

1
f( )







د ا و اf( )  

;0أدرس  ال .5   
f(x):إرة ارة g(x)  

6. ا  أم
g

(C و  (
f

(C ).  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

x a

x a

lim f(x)

lim f(x)




 

 
  

 اا f د ر  :x a
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  :ا اون

k   د.  

k
f لا  ّا دا ااI 0;    

        :x

k
f (x) ln(e kx) x    

k
(C )مو ا ا ا ب إ   ما (O, i, j)

 
.  

1. د  أ  ّأم x لا I  :
k x

x
f (x) ln(1 k )

e
   

2. ا
k

x
lim f (x)


م ا ّ و.  

3. ا'

k
f (x) ا ا ارة ا

k
fرد إّ و.  

4. اات ا ول 
k
f.  

5. د  أ  ّأم x  لا I:
k

k
f (x)

e
  

أو د س.6
k

(T ) 
k

(C ) وا ذات ا ا.  

7.p  وqن ن دان. ا أدرس ا
p

(C و  (
q

(C ).  

8.ا  أم
1

(C و  (
2

(C ).
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

fإذا ن ''(a) 0   ّ و

f ''(x) ار رإa  

 نّ اA(a, f(a)) فام م

 اا f  

 ق ا سف اما م 
ما.  

f ةa:  

x a
lim f(x) f(a)


  

f  ق a:  

h 0

f(a h) f(a)
lim f '(a)

h

 

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  :اونا اا و 
  :اء اول
a; b; c ادأ.  

h ّا دا اا: x
h(x) (ax b)e c    

b،hو  aا  ااد .1 '(x) ا ا ارة اh.  

 ا ما ا  اا اh مو ا ا ا ب إ  (O, i, j)

 
.  

  
 ا   ساA 1ذات اار ا  از.  
 اB(0,4)ا  م.  

 دذو ا اy 2 ار  رب ( ).  

ّ: x أن ّل ه ات .2
h(x) ( x 2)e 2   

)h:اي اءة م؛ ّا د.3 ) 0 

.x أ  د ّh(x)  إرة .4
مء اا:  

f  ّا دا اارة   :
2

x

x
f(x)

e 1



  

( )مو ا ا ا ب إ   ما (O, i, j)

 
.  

1.ا:
x x
lim f(x)  ;  lim f(x)
 

  

2. د  أ  ّأم x:
x 2

xh(x)
f '(x)

(e 1)



  

3. اات ا ول f.  

)ّ:f أنّ.4 ) ( 2)    د ا ّ وf( ).

5.  أما( )  
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  :ا ام و اون
  :اء اول

a; bن دان.  

h لا  ّا دا ا0ا;   
   :h(x)رة  x a b ln x    

1.اh '(x) د  أ xلا 0;   

 ا ما ا  اا اhمو ا ا ا ب إ  (O, i, j)

 
  

 ا   سا دA1ذات ا :

y 3(x 1) .  

:h(x) أنّ.2 x 1 2 ln x  

.xادّh(x) ّ د إرة .3

ا إرة.4
1

h( )
x

  .ّ x اد 

ء اام:  

fّا دا اب ا:  

  2
f(x) x x ln x  ن إذاx 0  وf(0) 0  

1. اأنّ ا f ا  ةa:a 0  

2.ا
x 0

f(x) f(0)
lim

x


 .م ا ّ و.  

3. اf '( x)  ا ا ارة اf  أ 
 : ؛و ّ أنxّد 

1
f '(x) xh( )

x
  

fا إرة .4 '( x) اات ا ول  وf.  

5. دأنّ ا f(x) 0 او   لا 

1,2 
  

.

6. ا ما ا أمf  ا ا ب إا ا.
7.m و. ا ا   م مm ل رةد و إ،دا: 

2
x x ln x m 0    
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  :ا ام و اون
 ا  فا  د دإل دا:  

2 2 x 2 2x
x (1 e )xe e 0...(1)


     

1.دأنّ ا (1) ا   :
2x 2 2 x 2

(e x (1 e )xe e ) 0....(2)
 

     

2.:x
y xe


 دأنّ ا ،(2)  :

2 2 2
y (1 e )y e 0....(3)     

3.د اا ّb  ي2:ا 2 2 2
(1 e ) 4e (1 b)      

4. دا (3).  

  :   أ ا (1)دx  ا أمّ إذا ن .5
p( x)

x e  أوq( x)
x e ،:p  وq  دوال.  

6.ب إا ا م  وال أم مت اا : h ;  g ; k :  
x x 2

h(x) e  ;  g(x) e  ;  k(x) x


     

7. دل ا د (1)ا  

  :ا ا و اون
  :اء اول

h لا  ّا دا ا0ا;   
:   رة 

x 1 1
h(x) ln( )

x x 1


 


  

1. اh '(x) ا ا ارة اhرد إّو و اا  ها اh..  

2. ا
x

x 0

lim h(x)  ;  lim h(x)




  

3. اات ا ول h رة وإ اh(x)دا ّ x.  
مء اا:  

g لا  ّا دا ا0ا;   
:    رة  

x 1
g(x) x ln( )

x


  

1. اg '(x) ا ا ارة اg . رةإ اg '(x)  
2. اا  هادرس اg .  

3.  د  أ  ّأم ّx    g(x)ا :  

g(x) x ln(x 1) x ln x   ا ّ
x 0

lim g(x)




  

4.  ّأم ّ
1

y
x

   g(x)ا :  

1 ln(1 y)
g(x) g( )

y y


  ا،

x
lim g(x)


 م ا ّ و.  

5. اات ا ول g.
6. ا ما ا  أمg م و     ى .
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  :ا اا و اون

f لا  ّا دا ااI 2;     
:       رة 

f(x) 1 x ln(x 2)    

( )مو ا ا ا ب إي اا  ما (O, i, j)

 
.  

1. ا
x

x 2

lim f(x)  ;  lim f(x)




  

2. اf '( x)  ا ا ارة اf.  

3. اf "(x)،f "  ا ما ا ا f.  

ّf إرة .4 "(x) لا I.  

5. دأنّ ا اf '(x) 0 او  لا 0.6; 0.5    
.  

6. اا  هادرس اfا ول  و.  

:ّ أنّ .7
2

f( ) 1
2





 


)ّf ا ا د ).  

8.Aا  م( ) a.
a

(T )  ا   ساA.  

 س د ا
a

(T ).  

 سأنّ ا 
a

(T  f(a)أ ا إذا و إذا ن  ( af '(a).  

 دو ا
p

(T و  (
q

(T )  ( )ا A أ ا ان و.  

9. ا أم
p

(T و  (
q

(T )  وا( ).

  

  :ا ا و اون

f  اد اا   ّا دا اا:
2x x

f(x) Ln(e 2e 1)  ،(C)  ب إ   ما .  

1.ا 
x x
lim f(x) ; lim f(x)
 

.  

2. د  أ  ّأم ّx  ،f(x)ا : 
x 2x

f(x) 2x Ln(1 2e e )
 

    . أنّ ا ا(C) 

) ر ار  )د  .  

3. اf '( x)  ا ا ارة اf.رإ ّ و.  

4.اات ا ول f.  

  . ا ذات ا او(C)  (T)ا د س.5

.(C)و ا (T)أم اس.6

7.M  ا  م(C).Pار ا   ديا .Q 
.ااادي   ر 

 م  M  ا (C) ن MQ 2MP؟
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  :ا ادس و اون
ء اولا:  

f لا   ّا  دا ا0ا,    :
1

1 2( ) ( )( ln )f x x
x

  ،( )  

 موا ا ا ب إ   ما( , , )O i j
 

.  
1. اا م اf  0   و.  
2. ا'( )f x  ا ا ارة اf.  

3.u لا  ّا ا0ا,    :3( ) ln( )u x x x    

1.اا   هادرس اu . ات ام اu 0  و.  

2. دأنّ ا 0( )u x   او    لا 2 20 2 21, ; ,    

)ا إرة .3 )u x  لا 0,  .  

4. اا  ها اf ا ول  و.  

: أنّ.5
21( )

( )f




  د ا ا ّ( )f .  

)ادرس إرة .6 )f x  لا 0,  .  

7. ا  أم( ).  
مء اا  

 G  ا ا ااf  لا 0,      1اx .  

)دون ب .1 )G x اا  هأدرس ا،G.  

2. اا  نن ا G  ذات ا ا 1  2وe.  

3.  د  ا  ّأم x  لا 0,    ( )f x ا :  

2
2

ln
( ) ln

x
f x x

x x
     

4. ا'( )H x  ( ) lnH x x x x .
)ا رة .5 )G x  x.  
6. اlim ( )

x O
G x


:م أنّ  

0
0lim ln

x
x x


  

0, ام ّ أ  د   ال .7   أن م :

1 2 3
1 3

2

ln
( ) ln ( )

ln
x

G x x x
x x x

      

8. اlim ( )
x

G x


  

9. ا ما ا ا ا م  أمG.  
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 ر8200  
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 ر2009  
  :اء اول

h لا  ّا دا داI 1;     
      :

2
h(x) x 2x ln(x 1)     

1. ا
x

x 1

lim h(x)  ;  lim h(x)




  

2.  د  أ  ّأم ّx لا I  :
2

1 2 ln((x 1) )
h '(x)

x 1

 



  

 اا  ها اhا ول ا ّ.  
3.اh(0)  رةإ و اh(x) د اا ّ x لا I.  

مء اا:  

f لا  ّا دا ااI 1;     
     :

ln(x 1)
f(x) x 1

x 1


  


،(C) ا ا ب إ   ما 

مو ا(O, i, j)

 
.  

1. ا
x 1

lim f(x)




 م ا  ّ.  

ا ا / أ.2
t

x

e
lim

t
  ّأن :

x

ln u
lim 0

u
  

ا /ب
x
lim f(x)


  

3.ا:
x
lim f(x) (x 1)


    
  أنّ ا و ا(C) ر  

.  
 ا ادرس و(C) ربا  .  

4.  د  أ  ّأم x لا I  :
2

h(x)
f '(x)

(x 1)



  

5. أنّ ا ّ(C)  دذو ا ا y 2   رة  م 

  .3.4و 3.3
 ا أم(C).  

6.  دّي اا ّا  ا(C) د ت او ا:  

x 1 ; x=0 ; y=x+1  
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  2009د                         اتان اول  دة 

ا:                                   ة                              ان :ا  

  )م 13:(ا اول

f  اد اا   ّا دا اا:
x

1
f(x) x

1 e
 


  

( ) ا ب إ   ما .(O, i, j)

 
  

  

(I1  (ا:
x
lim f(x)


      و   
x
lim f(x)


  

  

       2(اf '( x)  ا  ا ارة اfرإ ّ و.  
  

      3( اات ا ول أم.f  

(II1 ( أنّ ا ّ
1

(d ) دذو اy x 1  رب ( )  ار( )  

  و أنّ ا
2

(d )  دذو اy x  رب ( ) ار( ).  

        2( دأنّ ا ّf(x) 0 او  c  لا 
1

0;
2

 
 
 
 

.  

 :c أن)3        1
e 1

c
   

      4( ا  أم( ) را  و.  
  

ما 07(  :ا م(  
  

  :ا  او ا اf م  اوال 
  
f  ق .  

  د  أ x:f( x).f '(x) 1   
f(0) 4 

 د دا  ّض أممf  د  أ  و م ا وا x:  
g(x) f( x).f(x)   

  
1. ا ا اا اg .
2. اأنّ ا اg    ّ و.

3. اأنّ ا f ا د :
1

y ' y
16

  ارة ا و اf.

  
  
  
  



27

 نا:  
  :ا اول

x

1
f(x) x

1 e
 

  
1.( I  

x x
lim f(x)  ;  lim f(x)
 

   
  

2.  

 ااf  و    قا :
x

x 2

e
f '(x) 1

(1 e )
 


  

 ذ  دةزf '( x) 0  اا  وf  اد اا    ةا.  
  :ول اات .3

  
  
  

  

  

1.(IIرت اا:  

xx x

xx x

1
lim ( f(x) x) lim (x x)

1 e
1

lim ( f(x) x) lim ( ) 0
1 e

 

 

   


   


  

 دذو ا ا  وy x ار  رب ( ).  



xx x

xx x

   0

1
lim ( f(x) x 1) lim (x x 1)

1 e
1

lim ( f(x) x 1) lim( 1) 0
1 e

 

 

     


     




  

 دذو ا ا  وy x 1   ار  رب ( ).  

2.دت أنّ اإf(x) 0 او    لا 1
0;

2

 
 
 
 

  

ا ّا  م:  

ااf   لا  ة1
0;

2

 
 
 
   

1

2

0

0

1 1 1 1
f( ).f(0) ( ).(0 ) 0

2 2 1 1
1 e





   


 


  

x

f'(x)

f(x)

-

-

+

+
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اا ذ  دةزf  لا   ةا1
0;

2

 
 
 
 

  

 دا  وf(x) 0  او  c  لا 1
0;

2

 
 
 
 

.  

3.  

 د ااc :  
f(c) 0

   و:  

c c

c c

1 1
c 0 c

1 e 1 e

1 1
                1 e e 1

c c

   
 

       

4.ما ا:  
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ما ا:  
1. ااg  قا   و:  

g '(x) f '( x)f(x) f( x)f '(x)

g '(x) 1 1 0

    

   
  

 اا  وg     د  أ  ن وx:
g(x) g(0) f(0).f(0) 16    

2. اأنّ ا  مf ا د 
1

y ' y
16

 ّن و ذ: ال اا 

:ن
g(x) 16

f( x)
f(x) f(x)

   ا  و ما : 
1

f( x)
f '(x)

   و:

1 16 1
f '(x) f(x)

f '(x) f(x) 16
   با  و.  

3. ارة ا ّإنf :
1

x
16f(x) Ce  ّأن  وf(0) 4  ّن ،C 4    و

 :ن
1

x
16f(x) 4e   

  

    


