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 :  1تمرين 

) Un (ٌز يعشفز دحذْج ثلأٔل ديضضجنٍز عذU0  دجنعلالز ثنضشثخعٍز ٔ 
 فئٌ :   nيٍ ثخم كم عذد طذٍعً 

U0 = - 2    Un+1 =  Un + 3 

   Un  6فئٌ :    nيٍ أخم كم عذد طذٍعً دٍٍ أَّ . 1

 فئٌ :  nيٍ أخم كم عذد طذٍعً دٍٍ أَّ . 2
= 6 - 8 . 2 -n Un 

 . (Un )حذد ثصدجِ صغٍش ثنًضضجنٍز . 3

يضضجدعز يٍ يضضجنٍز  يٕخذز ٔ ثلاثز حذٔد   x  ،y   ،z : 2تمرين 

   x+ y + z = 30               حسجدٍز حٍث: 
                             X2 + y2 +z2 = 318  

 x  ،y  ،zأٔخذ      

عز يٍ ـضجدـثلاثز حذٔد يض c  ،b ،aأثذش أَّ إرث كجَش  :3تمرين 

 : يضضجنٍز حسجدٍز فئٌ 
 b2 +b c + c2 ; a2 + a c +c2 ; a2 + a b +b2    .كزنك 

 (يضضجنٍز عذٌز يعشفز  دجنعلالز ثنضشثخعٍز :nV:  )  4 تمرين 

   nيٍ أخم كم عذد طذٍعً 

  V0= 4      
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 Vn  7:  فئٌ   nيٍ أخم كم عذد طذٍعً  .دٍٍ  أَــــ1ّ 

 ثنًعشفز كًج ٌهً : (Un ). نضكٍ ثنًضضجنٍز 2

                            



nV

Un 

 عٍٍ ثسجسٓج ٔ حذْج ثلأٔليضضجنٍز حسجدٍز.(Un )أ. دٍٍ أٌ 
 دذلانز ٌ . Un  ٔVnأحسخ كلا يٍ  

 : حضى ٌكnٌٕأٔخذ لًٍز ح. 
8

59 = Vn  

 :   5تمرين 
1. n  ، ًعذد طذٍع( Un ) يضـضجنـٍز حسـجدـٍز يضـضثٌذر

 .  rٔأسجسٓج  U0 حـذْج ثلأٔل 
 دحٍث :  U2  ٔrعٍٍ         

                           U1+U2+U3= 24 
U1

2+U2
2+U3

2=210                        
 حٍث : Sn ٔ ثحسخ ثنًدًـٕع nدذلانز  Unثسضُضح           

            ……………………Un U1+U2+U3 Sn=U0+ 
 :   ثنعشفز دجنعلالز  (Vn) ز.  نضكٍ ثنًضضجنٍز ثنعذد2ٌ

= 2 5 + 3n                                     Vn 

 يضضجنٍز ُْذسٍز .  (Vn) دٍٍ أٌ
 حٍث :  n    ، S    ٔPأحسخ دذلانز 

S=V0 +V1+V2+…………….Vn    
P=V0 V1V2………..…….Vn         

 :  6تمرين
) Un ( ٌز يعشفز  دجنعلالز ثنضشثخعٍز :ديضضجنٍز عذ 

 فئٌ  nيٍ أخم كم عذد طذٍعً 
U0 =  2    Un+1 =  Un + n+ 2 

 Vn=Un - 2 nثنًعشفز كًج ٌهً : (Vn)نضكٍ ثنًضضجنٍز      

 .يضضــجنٍز ُْذســــٍز (Vn). أثذش أ1ٌ
 . nدذلانز  Un ثى Vnأكضخ     

n:  ثى أحسخ    
n

Vliml


n
n

Uliml


 

 :   nدذلانز  . ثحسخ2

              …………………Un U1+U2+U3 S1=U0+ 
S2=V0 +V1+V2+………...…………….Vn            

 
 
 

 
 

 

  : 7تمرين 

ثلاثز حذٔد يضعجلذز دٓزث ثنضشصٍخ  c  ،b ،a. دٍٍ أَّ إرث كجَش 1
 نًضضجنٍز ُْذسٍز فئٌ :

.a2 +b2+c2= (a+b+c)(a-b+c)                 

  .أٔخذ ثلاثز حذٔد يضضجدعز يٍ يضضجنٍز ُْذسٍز عهًج 2
 .3206ٔ يدًٕع يشدعجصٓج  07أٌ يدًٕعٓج ْٕ   
 

 ٌز يعشفز  دجنعلالز ثنضشثخعٍز :دجنٍز عذيضض (nV) : 8تمرين  

 فئٌ  nيٍ أخم كم عذد طذٍعً 

V0 =1    Vn+1 =  Vn + 6 
 يضضثٌذر صًجيج (Vn). أثذش أٌ ثنًضضجنٍز 1
    Un=Vn + β ثنًعشفز كًج ٌهً :  ) Un (.نضكٍ ثنًضضجنٍز 2

 عذد حمٍمً  β :  حٍث               
 ضجنٍز ُْذسٍز.يض   ) Un (حضى صكٌٕ  βأ. عٍٍ لًٍز 
 . nدذلانز  Vnثى  nدذلانز  Unح. أحسخ 

 : nدذلانز . أحسخ  ج
              …………………Un

2 U1
2+U2

2+ S1=U0
2+ 

S2=V0 +V1+V2+………...…………….Vn             
P=U0ثى ثندذثء:   

2 U1
2
U2

2
………..…….Un

2
   

 يضضجنٍز عذدٌز يعشفز كًج ٌهً : (nV)    : 9مرين ت

V0 =2  ,V0 = 3         
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 ثنًعشفز كًج ٌهً  ) Un (نضكٍ ثنًضضجنٍز    

Un = Vn+1 - Vn 
ًْ يضضجنٍز ُْذسٍز ٌطهخ صعٍٍٍ    ) Un (.  أثذش أٌ 1

 .ٔ حذْج ثلأٔل أسجسٓج 

n:  أحسخٔ  nدذلانز  Un عٍ عذش       
n

Uliml


 

  ثنًدًٕع nدذلانز  أحسخ .2
…………………Un U1+U2+U3 S1=U0+ 

 دذلانز ٌ.Vn  ثسضُضح عذجسر  ثى       

          ثلأٔل دحذْج يضضجنٍز عذدٌز يعشفز  (nV)  : 01  تمرين

  V0 =4 ثنضشثخعٍز :   ٔ دجنعلالز




nV
V n
n 

  Un = Vn + n: ثنًعشفز كًج ٌهً  ) Un (نضكٍ ثنًضضجنٍز  ٔ

 زـــجنٍز ُْذسٍــــــــيضض  ) Un (ضى صكٌٕ ـح  . ع1ٍٍ

n   ٔnذلانز ـــــد Vn .أكضخ 2     
n

Vliml
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 ثنًدًٕعٍٍ : nذلانز ــــــــــــــأحسخ د .3

………………....…Un U1+U2+U3 S1=U0+   

Un            n….…………. U2+ U1+3
4 S2=U0+ 

ٔ  1U =-1 ْج ثلأٔلذيضضجنٍز عذدٌز يعشفز دح  n(U(: 11تمرين 

 دجنعلالز ثنضشثخعٍز :



 n

nU.n
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n  ،n N* 

(Vn) : ًذث :حيضضجنٍز عذدٌز يعشفز كًج ٌه  Vn= n ( 3 -  Un ) 

 . ٓج ـــٍز  أسجســجنٍز ُْذســــيضض  (Vn)أثذش أٌ  .1

 (Vn). ْم ثنًضضــجنٍز nدذلانز  Unثى  nذلانز د Vnأحسخ  .2

 يضمجسدز ؟ 
        n S1= V1+V2+………...…………….Vnأحسخ دذلانز  .3

 =nUn U1+2U2+3U3 S1…....……………… : ٔ ثسضُضح
             Pn= V1V2………...…………….Vn+1.َضع  :   4

)n)(n( أٌ  : أثذــش              
nP

 . 

 

 ًٌكُك إعذثد َفسك نهُدجذ فً دسثسضك.

 حجٔل أٌ صطذك ٔصمذس ثنعجدثس ثنضجنٍز:

 .صحًم يستٕنٍز َفسك 

ثنًستٕنٍز ًْ يعشفز أٌ َدجحك فً ثنحٍجر 
نمشثسثصك دخصٕص أٔنٌٕجصك  كعذش إدسثكٌأصً 

 ٔٔلضك ٔلذسثصك.

 .سكض َفسك حٕل لٍى ٔيذجدا يعٍُز 
يٓى  ٕيج ْك ٌحذدٌٔ ٔيعجسف أصذلجةك علا صذ

 دجنُسذز نك.
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 المتتاليات 



:نضك21ٍتمرين  nu  :ثنًضضجنٍز ثنعذدٌز ثنًعشفز دـ 
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 0nuأ( دشٍْ دجنضشثخع  أٌ  :  -1

ح( دشٍْ أٌ      nu  . يضُجلصز 

نضكٍ ثنًضضجنٍز  -2 nv ًثنًعشفز كًج ٌه  :
2

18

n

n
u

v  

أ( دٍٍ أٌ nv      يضضجنٍز حسجدٍز ٌطهـخ صعٍـٍٍ أسجسـٓج ٔ حـذْج

 . لثلأٔ

 . nدذلانز  nuثى ثسضُضح عذجسر .n دذلانز nvأحسخ ح( 

nvvvvsثنًدًــٕع  nأحســخ دذلانــز خـــ(  .............2101  

nnثى ثسضُضح ثنًدًٕع :  vuvuvuvus ................. 2211002  

 :31تمرين 

ثنًضضجنٍزنضكٍ  na
 

ٔ ثنًضضجنٍز
 

 nb  ًثنًعشفضٍٍ كًج ٌه

:20 a    ،30 b  ٍأخم كم عذد طذٍعً ٔ يٍ  ٔ يNn           
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ــذٔو       -1 ــش يعـ ــً  ٍـ ــذد طذٍعـ ــم عـ ــم كـ ــٍ أخـ ــع يـ :    nَضـ

nnn bav     

أثذش أٌ ثنًضضجنٍز   أ( nv  أحسـخ  ب(  ُْذسـٍز
 nv دذلانـزn   

أثذش أٌ خـ( nv . يضمجسدز 

أثذش أٌ -2 na أٌ  يضضثٌذر ٔ nb يضُجلصز  . 

ــجنضشثخع -3 nn : ٌأدــــــــــشٍْ دــــــــ ba   . : ٌــضُضح أ ثســــــــ

00 bbaa nn  

نضكٍ ثنًضضجنٍز   -4 nu  : ثنًعشفز دـnnn bau  

أثذش أٌ ثنًضضجنٍز أ( nu  .يضضجنٍز ثجدضز ٌطهخ صعٍٍُٓج 

ــخ  ب( ــز  na  ٔnbأكض ــجنٍضٍٍ   ج( .  nدذلان ــش أٌ ثنًضض أثذ

 na ٔ nb ٌيضدجٔسصج. 

 :41تمرين 

 دـ :    Rثنًعشفز عهى  fنضكٍ ثنذثنز 

        234)( xxxxf          ٌ0إرث كجx 

        )1ln()( 3xxf              ٌ0إرث كجx 

  9يسضًشر  ٔ لجدهز نلاشضمجق عُذ ثنفجصهز fدٍٍ أٌ ثنذثنز-1

يضُجلصز عهى ثنًدجنٍٍ  fدٍٍ أٌ ثنذثنز   -2 0;  ٔ ;1 

ٔ يضضثٌذر  صًجيج عهى ثنًدجل  1;0. 

دٍٍ أَّ إرث كجٌ  -3
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 . fCأَشب ثنًُحُى  -5

نضكٍ ثنًضضجنٍز  -6 nu : ًثنًعشفز دًج ٌه
9

4
0 u    ٍي   ٔ

n   ،2أخم كم عذد طذٍعً 
1 34 nnnn uuuu     

فئٌ : Nnدٍٍ دجنضشثخع أَّ يٍ أخم كم  أ (
 

1
9
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دٍٍ أٌ ثنًضضجنٍز  ب( nu . يضضثٌذر 

ثسضُضح أٌ ثنًضضجنٍز  ج( nu . يضمجسدز ثى ثحسخ َٓجٌضٓج 

 
 

 :51تمرين 

I.  نضكٍ ثنذثنزg  ثنًعشفز عهىR 1: دـ)(   xexg x
 

 .  gٔ ثسضُضح ثصدجِ صغٍش  xg)(( أحسخ 1

1 ٔ أٌ : . g( ثسضُضح إشجسر 2 xe x
 

II. : نضكٍ ثنذثنز ثنعذدٌز
xex

x
xf


)(، 

 . Rيعشفز عهى  fصحمك -1 

lim)(عٍٍ  -2 xf
x 

  ،)(lim xf
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 . فسش ُْذسٍج ثنُضٍدضٍٍ .  

فئٌ :  Rxدٍٍ أٌ يٍ أخم  -( أ3
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  . fشكم خذٔل صغٍشثس   -ح   

 . Oفً ثنًذذأ  Tثكضخ يعجدنز ثنًًجط   -( أ4

ثسضُضح ثنٕضع ثنُسذً نهًُحُى  -ح  
f

C  ثنًًجط ٔT . 

،   Tأَشب  -ج  
f

C . 

III. نضكٍ ثنًضضجنٍز 
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u  : 1ثنًعشفز دـ
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1
 . nيٍ أخم كم عذد طذٍعً  

10( دٍٍ دجنضشثخع ثٌ : 1  
n

u 

( دٍٍ أٌ 2 
n

u  يضُجلصز ًٌكٍ ثسضعًجل َضٍدز ثنسؤثلII.4 )

 ح. 

( ثسضُضح أٌ 3 
n

u . يضمجسدز ٔ حذد َٓجٌضٓج 

 :61تمرين 

  g  ٔhَعضذش ثنذثنضٍٍ  :الجزء الأول

ثنًعشفضٍٍ عهى  0;  دـ: 

( ) 1 lng x x x       َٔ( ) ( 2) lnh x x x x   

).  ثسضُضح أٌ gثدسط صغٍشثس .1 ) 0g x   

)دٍٍ أٌ :   .2 ) 1 ( ) ( 1) lnh x g x x x    

0xدٍٍ أَّ يٍ ثخم كم .3  : ٌفئ   ( 1)ln 0x x  

)ثسضُضح إشجسر.4 )h x عهى 0;. 

ثنًعشفز عهى fَعضذش ثنذثنز الجزء الثاني: 0;:دـ 

             
2

( ) 1 ln lnf x x x x   

 fأدرس تغيرات .1

 عُذ ثنُمطز أكضخ يعجدنز ثنًًجط أ( .3 1;1A 

0xصحمك أَّ يٍ أخم ب(  :( ) (ln 1) ( )f x x x g x   

)ثدسط إشجسر ج( )f x x  ـثسضُضح ثنٕضعٍز ثنُسذٍز نثىfC 

xyٔ ثنًسضمٍى ثنزي يعجدنضّ :  =. 

ٌمذم َمطز ثَعطجف فجصهضٓج  fC.)َمذم أ ٔfCٌأَشب.4

 (.1,5ٔ 1يحصٕسر دٍٍ 

 الجزء الثالث :

نضكٍ ثنًضضجنٍز  nu : ًثنًعشفز دًج ٌهeu 0    يٍ أخم   ٔ

n   ،)(1كم عذد طذٍعً  nn ufu     
فئٌ : Nnدٍٍ دجنضشثخع أَّ يٍ أخم كم  -1

 
eun 1

 
دٍٍ أٌ ثنًضضجنٍز  -2 nu  يضُجلصز ( ًٌكُك ثسضعًجل َضٍدز

 ( يٍ ثندضء ثنثجًَ (.3ثنسؤثل 

ثسضُضح أٌ ثنًضضجنٍز  -3 nu . يضمجسدز ثى ثحسخ َٓجٌضٓج 

 


